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Exercice 1

1. Soit P, la propriété définie pour tout entier naturel n par : a, > n.

2.
3.

e Initialisation : ap =1 et 1 > 0. On a donc bien a¢ > 0. La propriété est donc vraie au rang 0.

e Hérédité :
Supposons que pour un entier naturel n, on ait :

an >N Hypothese de récurrence.

Montrons qu’alors on a : an4+1 > n+ 1.
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La propriété est vraie au rang n + 1.

e Conclusion : Pour tout entier naturel n, la propriété est vraie, ce qui équivaut a dire que :

par hypothese de récurrence a,, > n

Pour tout entier n,on a a, >n

lim n = 4o0. Par comparaison, lim a, = +o0.
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a. Nature de la suite b.

bn+1 = 0n+1 — (TL + ]-)
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On en déduit que b est une suite géométrique de premier terme by = a9 — 0 = 1 et de raison 1

b. Ainsi pour tout entier naturel n, b, = by X ¢"* = <%
1 n
Comme a,, = b, + n, on obtient, a, = <Z> +n.
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wgrfoo <i> =0car —1< i < 1.
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Par somme lim <—) +n = +o0, et par conséquent, lim a,
4 r——+o0

+00.



